
Instrucciones:  

1. Conteste cada una de las preguntas.  

2. La primera pregunta se activará a las 8 am, la segunda a las 8:40 am y la tercera a las 9:20 

am.  

3. Tome una fotografía a cada uno de los enunciados que se le asignará. 

4. Debe enviar una fotografía de sus respuestas a las 3 preguntas al WhatsApp del profesor a 

más tardar a las 10 am. Cada minuto tarde será penalizado con 5 puntos de 100. 

5. Luego de enviar las fotografías, debe enviar un único archivo pdf con sus respuestas las 

cuales deben ser idénticas a las fotografías enviadas. Cualquier alteración en relación con 

las fotografías lo harán perder la totalidad de los puntos. 

6. Estructura del pdf. El archivo pdf debe estructurarse de la siguiente manera:  

• Enunciado pregunta 1 – respuesta pregunta 1.  

• Enunciado pregunta 2 – respuesta pregunta 2.  

• Enunciado pregunta 3 – respuesta pregunta 3.  

7. El nombre del archivo pdf debe ser: Carné - Primer apellido, Segundo apellido, Nombre, 

carné.  Ejemplo: C01234 - Alfaro Bravo Carla 

 

Pregunta 1. Relaciones entre las demandas hicksianas y marshallianas 

Encuentre la demanda marshalliana, hicksiana y la función de costos de las siguientes funciones de 

utilidad: 

a. 𝑈(𝑥1, 𝑥2) = min{max⁡(2𝑥1, 𝑥2);max⁡(𝑥1, 2𝑥2)} 

𝑎. 1)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃1 < 𝑃2 ⇒ 𝑥1
𝑀 =

𝑚

𝑃1
; 𝑥2

𝑀 = 0 

𝑥1
ℎ = 𝑈;⁡𝑥2

ℎ = 0; 𝐶∗ = 𝑈𝑃1 
 

𝑎. 2)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃2 < 𝑃1 ⇒ 𝑥2
𝑀 =

𝑚

𝑃2
; 𝑥1

𝑀 = 0 

𝑥1
ℎ = 0;⁡𝑥2

ℎ = 𝑈; 𝐶∗ = 𝑈𝑃2 

𝑎. 3)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃2 = 𝑃1 ⇒ 𝑥2
𝑀 = 𝑥1

𝑀 =
𝑚

𝑃1 + 𝑃2
; 

𝑥1
ℎ = 𝑥2

ℎ =
𝑈

2
; 𝐶∗ =

𝑈(𝑃1 + 𝑃2)

2
; 𝑜, 𝑎. 1, 𝑜, 1.2 

 

b. 𝑈(𝑥1, 𝑥2) = ⁡max⁡{𝑚𝑖𝑛(2𝑥1, 𝑥2);𝑚𝑖𝑛(𝑥1, 2𝑥2)} 
 

𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃1 < 𝑃2 ⇒ 𝑥2 = 2𝑥1 ⇒ 𝑥1
𝑀 =

𝑚

𝑃1 + 2𝑃2
; 𝑥2

𝑀 =
2𝑚

𝑃1 + 2𝑃2
 

𝑥1
ℎ =

𝑈

2
;⁡𝑥2

ℎ = 𝑈; 𝐶∗ = 𝑈 (
𝑃1
2
+ 𝑃2) 

 

𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃2 < 𝑃1 ⇒ 𝑥1 = 2𝑥2 ⇒ 𝑥2
𝑀 =

𝑚

2𝑃1 + 𝑃2
; 𝑥1

𝑀 =
2𝑚

2𝑃1 + 𝑃2
 



𝑥1
ℎ = 𝑈;⁡𝑥2

ℎ =
𝑈

2
; 𝐶∗ = 𝑈 (𝑃1 +

𝑃2
2
) 

 

 

c. 𝑈(𝑥1, 𝑥2) = 𝑥1 +min⁡(𝑥1
2, 𝑥2) 

 

𝑐. 1)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃1 < 𝑃2 ⇒ 𝑥1
𝑀 =

𝑚

𝑃1
; 𝑥2

𝑀 = 0 

𝑥1
ℎ = 𝑈;⁡𝑥2

ℎ = 0; 𝐶∗ = 𝑈𝑃1 

 

𝑐. 2)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃2 < 𝑃1 ⇒ 𝑥2 = 𝑥1
2 ⇒ 𝑃1𝑥1 + 𝑃2𝑥1

2 = 𝑚 ⇒ 𝑥1
2 +

𝑃1
𝑃2
𝑥1 −

𝑚

𝑃2
= 0 

𝑥1
𝑀 =

−
𝑃1
𝑃2
+ [(

𝑃1
𝑃2
)
2

+
4𝑚
𝑃2
]

1/2

2
;⁡𝑥2

𝑀 =

{
 
 

 
 −

𝑃1
𝑃2
+ [(

𝑃1
𝑃2
)
2

+
4𝑚
𝑃2
]

1/2

2

}
 
 

 
 
2

 

𝑈 = 𝑥1
2 + 𝑥1 → 𝑈 = 𝑥1

2 + 𝑥1 +
1

4
−
1

4
→ 𝑈 = (𝑥1 +

1

2
)
2

−
1

4
 

→ 𝑥1
ℎ = (𝑈 +

1

4
)

1
2
−
1

2
;⁡𝑥2

ℎ = [(𝑈 +
1

4
)

1
2
−
1

2
]

2

; 

𝐶∗ = 𝑃1 [(𝑈 + 1/4)
1/2 −

1

2
] + 𝑃2 [(𝑈 + 1/4)

1/2 −
1

2
]
2

 

𝑎. 3)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃2 = 𝑃1 ⇒ 𝐸𝑛𝑡𝑟𝑒⁡𝑐. 1⁡𝑦⁡𝑐. 2 

 

d. 𝑈(𝑥1, 𝑥2) = ⁡min⁡(2𝑥1 + 𝑥2; 𝑥1 + 2𝑥2) 

 

𝑑. 1)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃1 <
𝑃2
2
⇒ 𝑥1

𝑀 =
𝑚

𝑃1
; 𝑥2

𝑀 = 0 

𝑥1
ℎ =

𝑈

2
;⁡𝑥2

ℎ = 0; 𝐶∗ =
𝑈𝑃1
2

 

 

𝑑. 2)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃1 > 2𝑃2 ⇒ 𝑥2
𝑀 =

𝑚

𝑃2
; 𝑥1

𝑀 = 0 

𝑥1
ℎ = 0;⁡𝑥2

ℎ =
𝑈

2
; 𝐶∗ =

𝑈𝑃2
2

 

𝑑. 3)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡2𝑃2 > 𝑃1 >
𝑃2
2
⇒ 𝑥2

𝑀 = 𝑥1
𝑀 =

𝑚

𝑃1 + 𝑃2
; 

𝑥1
ℎ = 𝑥2

ℎ =
𝑈

3
; 𝐶∗ =

𝑈(𝑃1 + 𝑃2)

3
 

𝑑. 4)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃1 =
𝑃2
2
⇒ 𝐸𝑛𝑡𝑟𝑒⁡𝑑. 1⁡𝑦⁡𝑑. 3 

𝑑. 5)𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑃1 = 2𝑃2 ⇒ 𝐸𝑛𝑡𝑟𝑒⁡𝑑. 2⁡𝑦⁡𝑑. 3 



 

 

Pregunta 2. Óptimo del consumidor  

Un consumidor que posee un ingreso igual a m presenta la siguiente función de utilidad: 

 

𝑈(𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛) =∑𝑥𝑖
1/2

𝑛

𝑖=1

 

a. Obtenga la demanda Marshalliana y Hicksiana. 

(
𝑥𝑗

𝑥𝑖
)

1
2
=
𝑃𝑖
𝑝𝑗
→
𝑥𝑗

𝑥𝑖
= (

𝑃𝑖
𝑝𝑗
)

2

 

∑𝑃𝑖 (
𝑃𝑗
𝑃𝑖
)
2

𝑥𝑗

𝑛

𝑖=1

= 𝑚 → 𝑥𝑗
𝑚 =

𝑚

∑ 𝑃𝑖 (
𝑃𝑗
𝑃𝑖
)
2𝑛

𝑖=1

=
𝑚

𝑃𝑗
2∑

1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

 

𝑢 =∑
𝑃𝑗
𝑃𝑖
𝑥𝑗

1
2

𝑛

𝑖=1

→ 𝑥𝑗
ℎ =

(

 
 
 𝑈

∑
𝑃𝑗
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1 )

 
 
 

2

=
𝑈2

𝑃𝑗
2 (

1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

2

 

Encuentre: 

b. Si el precio del bien j cambia encuentre la proporción que el efecto ingreso y sustitución 

representan del efecto total sobre el consumo del bien 𝑥𝑗  (calcule el efecto total como la 

suma del efecto ingreso y el efecto sustitución). 

𝜕𝑥𝑗
ℎ

𝜕𝑃𝑗
= −2𝑈2

(

 
 
 1

∑
𝑃𝑗
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1 )

 
 
 

3

(∑
1

𝑃𝑖

𝑛

𝑖≠𝑗

) 

−
𝜕𝑥𝑗

𝑚

𝜕𝑚
𝑥𝑗
ℎ = −

1

𝑃𝑗
2∑

1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

(
𝑈

𝑃𝑗∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

2

 



𝐸𝐼

𝐸𝑇
=

1
𝑃𝑗

1
𝑃𝑗
+ 2∑

1
𝑃𝑖

𝑛
𝑖≠𝑗

; ⁡
𝐸𝑆

𝐸𝑇
=

2∑
1
𝑃𝑖

𝑛
𝑖≠𝑗

1
𝑃𝑗
+ 2∑

1
𝑃𝑖

𝑛
𝑖≠𝑗

 

c. Si el precio del bien j cambia, encuentre la proporción que el efecto ingreso y sustitución 

representan del efecto total sobre el consumo del bien 𝑥𝑘. (calcule el efecto total como la 

suma del efecto ingreso y el efecto sustitución). 

𝜕𝑥𝑗
ℎ

𝜕𝑃𝑘
= −2𝑈2

(

 
 
 1

∑
𝑃𝑗
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1 )

 
 
 

3

(−
𝑃𝑗

𝑃𝑘
2) = 2𝑈

2

(

 
 
 1

∑
𝑃𝑗
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1 )

 
 
 

3

(
𝑃𝑗

𝑃𝑘
2) 

−
𝜕𝑥𝑗

𝑚

𝜕𝑚
𝑥𝑘
ℎ = −

1

𝑃𝑗
2∑

1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

(
𝑈

𝑃𝑘∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

2

 

𝐸𝐼

𝐸𝑇
= −

1

1 +
1
𝑃𝑗

; ⁡
𝐸𝑆

𝐸𝑇
=

1
𝑃𝑗

1 +
1
𝑃𝑗

 

d. Compruebe la agregación de Engels para esta función de utilidad. 

∑𝑃𝑗

𝑛

𝑗=1

𝜕𝑥𝑗
𝑚

𝜕𝑚
=∑𝑃𝑗

𝑛

𝑗=1

1

𝑃𝑗
2∑

1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

=

∑
1
𝑃𝑗

𝑛

𝑗=1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

= 1 

e. Compruebe la agregación de Cournot para esta función de utilidad para todos los bienes. 

𝑥𝑘 +∑𝑃𝑗

𝑛

𝑗=1

𝜕𝑥𝑗𝑖
𝑚

𝜕𝑃𝑘
= 𝑥𝑘 +∑𝑃𝑗

𝑛

𝑗=1

𝑚

𝑃𝑗
2(

1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

2

[− (
1

𝑃𝑘
)
2

] 

= 𝑥𝑘 −
𝑚

𝑃𝑘
2(

1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

2

(∑
1

𝑃𝑗

𝑛

𝑗=1

) = 𝑥𝑘 −
𝑚

𝑃𝑘
2(∑

1

𝑃𝑗

𝑛

𝑗=1

) = 0 

f. Compruebe la simetría de Hicks para todos los bienes. 

𝑥𝑗
ℎ =

𝑈2

𝑃𝑗
2 (

1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

2

; ⁡𝑥𝑘
ℎ =

𝑈2

𝑃𝑘
2 (

1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

2

 



𝜕𝑥𝑗
ℎ

𝜕𝑃𝑘
= −

2𝑈2

𝑃𝑗
2 (

1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

3

(−
1

𝑃𝑘
2) = 2𝑈

2(
1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

3

(
1

𝑃𝑗
2) (

1

𝑃𝑘
2) 

𝜕𝑥𝑘
ℎ

𝜕𝑃𝑗
= −

2𝑈2

𝑃𝑘
2 (

1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

3

(−
1

𝑃𝑗
2) = 2𝑈

2(
1

∑
1
𝑃𝑖

𝑛

𝑖=1

)

3

(
1

𝑃𝑘
2) (

1

𝑃𝑗
2) 

 

Pregunta 3. Preferencias reveladas y medidas de bienestar 

 

 

 

 

 

a. Una persona consume dos bienes cuyos precios son igual a 1 y posee un ingreso de 100. El 

consumidor tiene una función de utilidad igual a 𝑈(𝑥1, 𝑥2) = 𝑥1 + ln⁡(𝑥2).  Encuentre el 

nivel de consumo óptimo de 𝑥1⁡y calcule el bienestar de este consumidor para esa 

cantidad de 𝑥1⁡encontrada según la Variación Equivalente (VE), Variación Compensada 

(VC), Excedente del Consumidor Hicksiano (ECH) y Excedente del Consumidor Marshalliano 

(ECM). 

𝑥1
𝑀 =

𝑚

𝑃1
− 1;⁡𝑥1

𝐻 = 𝑈 − 𝑙𝑛
𝑃1
𝑃2
; 𝑥1

∗ = 99;⁡𝑥2
∗ = 1;⁡𝑈∗ = 99 

𝐸. 𝐶. 𝑀. = ∫ (
100

𝑃1
− 1)𝑑𝑃1

100

1

= (100ln𝑃1 − 𝑃1)|1
100 = 100⁡ln⁡(100) − 99 

𝑆𝑖⁡𝑥1 = 0, 𝑥2 = 100 ⟹ 𝑈´ = 𝑙𝑛100 

𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑥1 = 99, 𝑈´ = 𝑙𝑛100 ⟹ 𝑙𝑛100 = 99 + ln(𝑃1) ⟹ 𝑷𝟏
´ = 𝒆𝒍𝒏𝟏𝟎𝟎−𝟗𝟗 =

𝟏𝟎𝟎

𝒆𝟗𝟗
 

X2

X1X1*

P1
*

P1´

U*

U´

P1

X1*

X1
H (U´)

A1

A2

B

C

D

X1
H (U*)

X1

P1
*

P1´

P1´´

P1´´´



∫ 𝑥1
𝐻

𝑃1´´

𝑃1´

= ∫ (𝑈 − 𝑙𝑛𝑃1)𝑑𝑃1

𝑃1´´

𝑃1´

= (𝑈𝑃1 − 𝑃1ln𝑃1 + 𝑃1)|𝑃1´
𝑃1´´ 

𝑉. 𝐶. = 𝐴1+𝐴2 = 100 − 𝑒𝑙𝑛100−99[ln(100) − 𝑙𝑛𝑒𝑙𝑛100−99 + 1] = 100 (1 −
100

𝑒99
) 

𝐴2 + 𝐶 = (1 −
100

𝑒99
) 99 

𝐸. 𝐶. 𝐻.= 𝑉. 𝐶.−(𝐴2 + 𝐶) = 100 (1 −
100

𝑒99
) − 99 (1 −

100

𝑒99
) = (1 −

100

𝑒99
) 

𝑈∗ = 99 ⟹ 𝑥1
𝐻 = 99 − 𝑙𝑛𝑃1

´´´ = 0 ⟹ 𝑃1
´´´ = 𝑒99 

𝑉. 𝐸. = 99𝑒99 − 𝑒99𝑙𝑛𝑒99 + 𝑒99 − 100 = 𝑒99 − 100 

𝑉. 𝐸. > 𝐸𝐶𝑀 > 𝑉. 𝐶.> 𝐸𝐶𝐻 

b. Una persona consume dos bienes cuyos precios son igual a 2 y posee un ingreso de 75. El 

consumidor tiene una función de utilidad igual a 𝑈(𝑥1, 𝑥2) = 𝑥1 + ln⁡(𝑥2). Encuentre el nivel 

de consumo óptimo de 𝑥1⁡y calcule el bienestar de este consumidor para esa cantidad de 

𝑥1⁡encontrada según la Variación Equivalente (VE), Variación Compensada (VC), Excedente 

del Consumidor Hicksiano (ECH) y Excedente del Consumidor Marshalliano (ECM). 

𝑥1
𝑀 =

𝑚

𝑃1
− 1;⁡𝑥1

𝐻 = 𝑈 − 𝑙𝑛
𝑃1
𝑃2
; 𝑥1

∗ = 74;⁡𝑥2
∗ = 1;⁡𝑈∗ = 74 

𝐸. 𝐶.𝑀. = ∫ (
75

𝑃1
− 1) 𝑑𝑃1

75

1

= (75ln𝑃1 − 𝑃1)|1
75 = 75⁡ln⁡(75) − 74 

𝑆𝑖⁡𝑥1 = 0, 𝑥2 = 75 ⟹ 𝑈´ = 𝑙𝑛75 

𝑃𝑎𝑟𝑎⁡𝑥1 = 74,𝑈´ = 𝑙𝑛75 ⟹ 𝑙𝑛75 = 74 + ln(𝑃1) ⟹ 𝑷𝟏
´ = 𝒆𝒍𝒏𝟕𝟓−𝟕𝟒 =

𝟕𝟓

𝒆𝟕𝟒
 

∫ 𝑥1
𝐻

𝑃1´´

𝑃1´

= ∫ (𝑈 − 𝑙𝑛𝑃1)𝑑𝑃1

𝑃1´´

𝑃1´

= (𝑈𝑃1 − 𝑃1ln𝑃1 + 𝑃1)|𝑃1´
𝑃1´´ 

𝑉. 𝐶.= 𝐴1+𝐴2 = 75 − 𝑒
𝑙𝑛75−74[ln(75) − 𝑙𝑛𝑒𝑙𝑛75−74 + 1] = 75 (1 −

75

𝑒74
) 

𝐴2 + 𝐶 = (1 −
75

𝑒74
)74 

𝐸. 𝐶.𝐻. = 𝑉. 𝐶.−(𝐴2 + 𝐶) = 75 (1 −
75

𝑒74
) − 74 (1 −

75

𝑒74
) = (1 −

75

𝑒74
) 

𝑈∗ = 74 ⟹ 𝑥1
𝐻 = 74 − 𝑙𝑛𝑃1

´´´ = 0 ⟹ 𝑃1
´´´ = 𝑒74 

𝑉. 𝐸. = 74𝑒74 − 𝑒74𝑙𝑛𝑒74 + 𝑒74 − 75 = 𝑒74 − 75; 

𝑉. 𝐸. > 𝐸𝐶𝑀 > 𝑉. 𝐶.> 𝐸𝐶𝐻 



c. Una persona consume dos bienes cuyos precios son igual a 1 y posee un ingreso de 100. El 

consumidor tiene una función de utilidad igual a  𝑈(𝑥1, 𝑥2) = ln(𝑥1 − 1) −

2 ln(100−𝑥2) , 𝑥1 > 1;⁡𝑥2 < 100.⁡Encuentre el nivel de consumo óptimo de 𝑥1⁡y calcule el 

bienestar de este consumidor para esa cantidad de 𝑥1⁡encontrada según la Variación 

Equivalente (VE), Variación Compensada (VC), Excedente del Consumidor Hicksiano (ECH) y 

Excedente del Consumidor Marshalliano (ECM). 

100 − 𝑥2
2(𝑥1 − 1)

=
𝑃1
𝑃2
; ⁡𝑈 = ln(𝑥1 − 1) − 2 ln [(𝑥1 − 1)2

𝑃1
𝑃2
] = − ln(𝑥1 − 1) − ln⁡ (2

𝑃1
𝑃2
) 

⁡𝑥1
𝐻 =

𝑃2
2

4𝑒𝑈𝑃1
2 + 1; 

𝑃1𝑥1 + 𝑃2 [100 −
𝑃1
𝑃2
2(𝑥1 − 1)] = 𝑚 ⇒ 𝑥1

𝑀 = −
𝑚𝑃2

2𝑃1 − 𝑃1𝑃2
+

100𝑃2
2

2𝑃1 − 𝑃1𝑃2
+

𝑃1
2𝑃1 − 𝑃1𝑃2

 

⇒ 𝑆𝑖⁡𝑚 = 100⁡ ∧ 𝑃2 = 1⟹ 𝑥1
𝑀 → 1,∀𝑃1;⁡𝑥1

∗ = 1 + 𝜀; ⁡𝑥2
∗ = 99 − 𝜀;⁡𝑈∗ = ln⁡(𝜀) → ∞ 

 

𝐸. 𝐶.𝑀.= 𝐸. 𝐶.𝐻.= 𝑉. 𝐶.= 𝑉. 𝐸.⟶ ∞ 

 

d. Una persona consume dos bienes cuyos precios son igual a 2 y posee un ingreso de 75. El 

consumidor tiene una función de utilidad igual a  𝑈(𝑥1, 𝑥2) = ln(𝑥1 − 1) −

2 ln(100−𝑥2) , 𝑥1 > 1;⁡𝑥2 < 100.⁡Encuentre el nivel de consumo óptimo de 𝑥1⁡y calcule el 

bienestar de este consumidor para esa cantidad de 𝑥1⁡encontrada según la Variación 

Equivalente (VE), Variación Compensada (VC), Excedente del Consumidor Hicksiano (ECH) y 

Excedente del Consumidor Marshalliano (ECM). 

100 − 𝑥2
2(𝑥1 − 1)

=
𝑃1
𝑃2
; ⁡𝑈 = ln(𝑥1 − 1) − 2 ln [(𝑥1 − 1)2

𝑃1
𝑃2
] = − ln(𝑥1 − 1) − ln⁡ (2

𝑃1
𝑃2
) 

⁡𝑥1
𝐻 =

𝑃2
2

4𝑒𝑈𝑃1
2 + 1; 

𝑃1𝑥1 + 𝑃2 [100 −
𝑃1
𝑃2
2(𝑥1 − 1)] = 𝑚 ⇒ 𝑥1

𝑀 = −
𝑚𝑃2

2𝑃1 − 𝑃1𝑃2
+

100𝑃2
2

2𝑃1 − 𝑃1𝑃2
+

𝑃1
2𝑃1 − 𝑃1𝑃2

 

 

⇒ 𝑆𝑖⁡𝑚 = 75⁡ ∧ 𝑃2 = 2⟹ 𝑥1
𝑀𝑠𝑒⁡𝑖𝑛𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑒 


